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A feladatlapot összeállította: Szász Szilárd 
 

Mértani középarányos Középarányosok egyenlőtlenségével megoldható feladatok 

 

1. (M.3.2014) Az 𝑎, 𝑏, 𝑐 pozitív valók számok esetén igazoljuk a következő egyenlőtlenséget: 
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≥ √𝑎𝑏 + √𝑏𝑐 + √𝑎𝑐 

2. (M.3.2016) Igazold, hogy √1 ∙ 2 + √2 ∙ 3 + ⋯ + √99 ∙ 100 < 5000. 

3. (M.3.2016) Igazold, hogy (𝑥 + 2)(2𝑦 + 3)(3𝑧 + 4) ≥ 96√𝑥𝑦𝑧, bármely 𝑥, 𝑦, 𝑧 ∈ ℝ+ esetén! 

4. (M.2.2013) Legyenek 𝑥, 𝑦, 𝑧 olyan pozitív valós számok, amelyekre 𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = 42. Határozzuk meg az 

(𝑥 + 𝑦)(𝑦 + 𝑧) szorzat maximális értékét. 

5. (M.5.2017) Oldjuk meg a valós számok halmazán a következő egyenletet: 

𝑥 + 𝑦 + 𝑧 − 17 = 2√𝑥 − 5 + 4√𝑦 − 7 + 6√𝑧 − 19 

6. (M.4.2017) Igazoljuk, hogy 
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7. (M.5.2016) Igazoljuk, hogy 
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8. (M.2.2014) Igazoljuk, hogy az 𝑎, 𝑏, 𝑐 > 0 számok esetén fenáll a következő egyenlőtlenség: 
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9. Igazoljuk, hogy 
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10. Legyenek 𝑎, 𝑏, 𝑐 olyan pozitív valós számok, amelyekre 𝑎 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐 = 1. Mutasd ki, hogy 

(𝑎 + 𝑏)(𝑏 + 𝑐)(𝑎 + 𝑐)(𝑎 + 𝑏 + 𝑐) ≥ 24 

11. Ha 𝑥, 𝑦, 𝑧 ∈ (0,1) úgy, hogy 𝑥 ∙ 𝑦 ∙ 𝑧 = √1 − 𝑥2 ∙ √1 − 𝑦2 ∙ √1 − 𝑧2, számítsd ki az 𝑥 ∙ 𝑦 ∙ 𝑧 szorzat 

maximális értékét. 

12. Határozd meg az 𝑥, 𝑦, 𝑧 számokat, ha 
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13. Igazold, hogy √1 + √2 + ⋯ + √2010 <
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4
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14. Igazold, hogy √2𝑥 + √2𝑥 + 4 + √2𝑥 + 5 ≤ 3𝑥 + 6, bármilyen 𝑥 pozitív valós szám esetén. 

15. Igazoljuk, hogy 
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17. Legyenek 𝑥, 𝑦, 𝑧 olyan pozitív valós számok, amelyekre 
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Mutasd ki, hogy 𝑥 ∙ 𝑦 ∙ 𝑧 = 8. 

18. Ha 𝑥 és 𝑦 olyan pozitív valós számok, amelyekre 𝑥 + 𝑦 = 6𝑥𝑦, határozd meg az 5𝑥 + 5𝑦 legkisebb értékét. 

19. Az 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℝ+
∗  számok összege 16. Mutasd ki, hogy √𝑎𝑏 + 𝑎𝑐 + √𝑎𝑏 + 𝑏𝑐 + √𝑏𝑐 + 𝑎𝑐 ≤ 24. 

20. Mutasd ki, hogy 2 ∙ (√1 ∙ 2 + √2 ∙ 3 + ⋯ + √2008 ∙ 2009) < 1 ∙ 2 + 2 ∙ 3 + ⋯ + 2008 ∙ 2009. 

21. Ha 𝑎, 𝑏 ∈ ℝ+
∗  és 3𝑎 + 5𝑏 = 1, mutassuk ki, hogy √3𝑎 + 1 + √5𝑏 + 2 < 2√2. 

22. Adott az 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 pozitív valós számok, ahol 𝑎 ∙ 𝑐 = 𝑏 ∙ 𝑑 = 10. Mutassuk ki, hogy 

 (𝑎 + 2)(𝑏 + 2)(𝑐 + 5)(𝑑 + 5) ≥ 1600. 
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hogy 𝑎 ∙ 𝑏 ∙ 𝑐 = 1. 

26. Mutassuk ki, hogy bármilyen 𝑥 > 1 valós szám esetén 2√2 > 
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27. Legyen 𝑥 ≥ 0 valós szám. Igazoljuk, hogy √2𝑥 + √2𝑥 + 2005 + √2𝑥 + 2006 < 3𝑥 + 2007. 

 

 

 

 

 

 


